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摘要 : 通过 运用 初等 和 解析 的 方法 讨论 了 伪 Smarandache 无 平方 因子 函数 
e(I 的 混合 均值 ,并 给 出 了 一 个 有 趣 的 渐 近 公式 。 


2Z.(m) 与 欧 拉 函 数 
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] 引 言 言及 结论 


对 任意 的 正 整数 ", 著名 的 伪 Smarandache 无 平 
方 因子 画 数 Z.(z) 开 被 定义 为 能 够 使 得 xl" 成 立 
的 最 小 的 正 整数 m, 即 Z. (>”) = min{f m:mlm" ,me 
N} 。 目 前 已 有 不 少 学 者 对 画 数 2.,(z) 的 初等 性 质 
进行 了 研究 ,并 获得 了 一 系列 有 理论 价值 的 研究 成 
果 。 例 如 :文献 外 研究 了 2. (站 的 均值 问题 ,并 给 
出 了 较 强 的 渐 近 公式 : 


< -&at+tUx TI 1 
本 (2)(a+1) El De(P+H) 】 


+0(: 区 Se 


文献 中 研究 了 关于 伪 Smarandache 无 平方 因 
子 函 数 的 混合 均值 问题 ,并 给 出 了 较 强 的 渐 近 公式 : 


MX3 人 Ci 抱 
这 所 相 om) = | ) ,其 中 
ai(i=1;2，…, 胃 为 可 计算 的 常数 。 


欧 拉 画 数 被 定义 为 与 ” 互 素 且 不 超过 ，” 的 正 整 
数 个 数 。 此 画 数 的 应 用 广泛 ,通常 被 应 用 到 其 它 画 
数 的 复合 运算 中 。 当 是 素数 时 ,有 eo( m) = -1 
当 =PYPp2 …p2% 时 ,o(m) 二 -1) 。 特 别 
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对 于 素数 方 守 用 =p 和 EN 时 ,有 of(7) =P (人 (P 喇 
1) 。 文 献 多 讨论 了 数论 本 数 V( m) ,TY(z) 和 欧 拉 
本 数 p( ”) 的 均值 分 布 性 质 , 并 分 别 给 出 了 两 个 渐 
帮 公 式 : 
2 2 
了 em ) 以 站) 二 和 _p(p+l) ) 
+0(i | 
大 +2 1 
atmv - 芝 2(1- 汪 
+0f(e2 7 ) 
文献 加 研究 了 Smarandache Ceil 函数 $,( mm) 与 


欧 拉 画 数 p( ”) 的 均值 分 布 性 质 , 并 给 出 一 个 较 强 
的 渐 近 公式 : 


页 _65( 灰 +]1) (天 ( 头 +]) 一 7) 
之 9 (SI) = 太 ( 关 上 1) 


R(m +1l) x+Ol 人 x 计 2 和 


本 文 主要 在 上 述 文献 的 基础 上 ,利用 初等 和 解析 
方法 研究 了 伪 Smarandache 无 平方 因子 函数 2Z. (了 
和 欧 拉 本 数 w( ”) 的 混合 均值 问题 ,并 得 到 一 个 较 
强 的 渐 近 公式 。 
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定理 : 对 任意 的 实数 x>=>1l,m<sN 有 
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之 | 三 1 二 
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其 中 = 是 任意 正 实数 。 


2 相关 引 理 
引 理 2. 18 对 任意 素数 和 正 整数 允 ,有 
2( 斑 ) =P。 
引 理 2. 2 是 Perron 公式 : 设 几 s) 至 玖 当 寺 


>1 时 绝对 收敛 ,lc,1 大 4(m”) ,其 中 4(m) >0 是 m 
的 单调 递增 函数 , 且 当 CO 一 | “时 ， 


Zouln “=0((c-D “) ,a >0。 
因此 对 任意 西数 乌 >0>1,7>1;z=N+ 二 ,有 
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其 中 0 常数 仅 依赖 于 已。 
3 定理 的 证 明 
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其 中 xs) 为 Riemann Zeta 本 数 。 
于 是 应 用 Peron 公式 昌 ;于 可 


双 
可 得 
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将 上 式 中 的 积分 限 移 至 Res = 普 + 林 +e) 此 时 


ee 


+1 处 有 一 阶 极 点 , 留 数 为 


6Xmt+1l 了 -3 
太 (mm+1) 7 [由 
根据 留 数 定理 可 得 
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此 时 取 了 =x 易 得 


二 
1 mm+ 二 +e+ 订 7 人 
< 5 S) .一 ds | 去 
27r 友 十 了 十 刀 二 1 SS 人 
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三 沈 杰 卡 2 二 8 
和 
1 讲 示 卫 二 二 5 人 
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2 网 十 坟 +ETi S 人 
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1 元 未 要 吊 3s Ms 大 到 了 
二 六 二 ds|< 
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下 
1 十 让 二 2 
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综 上 可 知 Ze(w) .2 = 
2 下 [14823146 全 和 ] ;证 毕 。 
三 (mm +1) 
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